
1ο ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  

ΘΕΜΑ Α 

1. α. Να διατυπώσετε το Θεώρηµα Μέσης Τιµής του ∆ιαφορικού 

λογισµού και να δώσετε τη γεωµετρική ερµηνεία του.                                                                           

Μονάδες 7,5                                                                                                       

β. Να αποδείξετε ότι αν η f είναι συνεχής σε ένα διάστηµα ∆ και για κάθε 

εσωτερικόσηµείο x∈∆ είναι 0)( =′ xf , τότε η f είναι σταθερή στο ∆. 

Μονάδες 10                             

    2. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις µε (Σ) σωστό ή (Λ) λάθος : 

α. Αν f αντιστρέψιµη συνάρτηση στο R µε f(0)=2, τότε 0)2(1 =−f  

β. Αν f συνεχής στο R και 0)( ≠xf για κάθε x∈R και f(-2)>0, τότε f(x)>0 
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tdte t συν είναι η xe x συν⋅−  

ε. To oλοκλήρωµα ∫
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ln Παριστάνει το εµβαδόν του χωρίου που 

περικλείεται από τηγραφική παράσταση της συνάρτησης 
x

xf
1

ln)( = , τον 

άξονα x'x και τις ευθείες   x=1,x=e.                                                                                                                

Μονάδες 7,5     

ΘΕΜΑ Β 

α) Έστω οι συναρτήσεις  gf ,   συνεχείς στο [0,κ]  και για τις οποίες 

    ισχύει  )()()( xfxgxf ⋅−=− λκ  ,  για κάθε  [ ]κ,0∈x  , ℜ∈λ . 

    Να αποδείξετε ότι  ∫∫ =⋅+
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ΦΡΟΝΤΙΣΤΗΡΙΑ
 ΣΑΡΟΛΑ



)(2)2( xfxf −−=− .                                                Μονάδες 7 

γ) Να βρείτε το εµβαδόν  Ε του χωρίου που περικλείεται από τη  

    γραφική παράσταση της  f , τον xx′  και τις ευθείες  2,0 == xx . 

Μονάδες 11 

ΘΕΜΑ Γ 

Έστω παραγωγίσιμη συνάρτηση  :f →� �   με  (0) 0f = , που ικανοποιεί 

τη σχέση   2( ) xf x xe≥     για κάθε x∈� . 

Α) Να αποδείξετε ότι   (0) 1f ′ = .Μονάδες 8 

Β) Να αποδείξετε ότι 
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= .Μονάδες 6 

Γ) Αν   
1

0
( ) 1xf x e dx− =∫    να βρείτε τον τύπο της  f    στο διάστημα    [0,1]  

Μονάδες 11 

ΘΕΜΑ ∆ 

Δίνεται συνάρτηση  F    παράγουσα της f , όπου f  συνάρτηση 

παραγωγίσιμη για   0x >   και ισχύει      

2 2 26 ( ) ( ) 3 ( ) ( ) 3 ( ) ( )F x f x F x f x F x f x′⋅ + ⋅ = ⋅  

Α) Να βρεθεί ο τύπος της    F Μονάδες 8 
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Γ) Να βρείτε το εμβαδόν του χωρίου που περικλείεται από τη γραφική 

παράσταση της  F την ευθεία    
1 2

3 3
y x= +     και την ευθεία   2x = . 

Μονάδες 7 

 

 

ΦΡΟΝΤΙΣΤΗΡΙΑ
 ΣΑΡΟΛΑ


